
Geometŕıa II
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Geometŕıa II. Examen IX

Ejercicio 1 (3 puntos). Sea f un endomorfismo de un espacio vectorial eucĺıdeo
(V, g) que verifica

f ◦ f = IV

1. Estudiar si f es diagonalizable.

2. Determinar las condiciones para que f sea una isometŕıa de (V, g).

Ejercicio 2 (3.5 puntos). Sea ga la métrica en R3 cuya forma cuadrática está dada
por

Fa(x1, x2, x3) = x2
2 + ax2

3 + 2x1x2 + 2ax1x3

1. Clasificar ga según los valores de a ∈ R.

2. Calcular el radical de ga.

3. Resolver F0(x1, x2, x3) = 0.

Ejercicio 3 (3.5 puntos). Sea (V, g) un espacio vectorial eucĺıdeo con dimR V = 3
y si la isometŕıa respecto de una recta vectorial Li ⊂ V para i = 1, 2.

1. Demostrar que si L1 y L2 son ortogonales, entonces s1 ◦ s2 es la simetŕıa
respecto de la recta vectorial ortogonal a L1 y L2.

2. Calcular los elementos notables y la matriz de s1 ◦ s2 respecto de una base
ortonormal B = {e1, e2, e3} para L1 = L{e1} y L2 = L{e2}.

3. Demostrar que si L1 y L2 son distintas y si s1 ◦ s2 es una simetŕıa respecto de
una recta, entonces L1 y L2 son ortogonales.
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